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Zestaw zadan 4

1. Prosze sprawdzi¢ poprawnosé nastepujacych twierdzen i uzasadnié¢ odpowiedz.

(i) Jezeli B C A C ¥* i A jest przeliczalny, to B jest przeliczalny.
(ii) Jezeli B C A C ¥* i A jest rozstrzygalny, to B jest przeliczalny.

(iii) Jezeli A C ¥* jest nieskoriczony i przeliczalny, to istnieje B C A, taka ze
B jest nieskoniczony i rozstrzygalny.

(iv) Jezeli A C X* nie jest przeliczalny, to A nie moze by¢ skonczony.

2. (i) Niech beda A, B C ¥* przeliczalne oraz f : ¥* — X* obliczalna. Prosze
pokazaé, ze AN B, AU B, f(A) oraz f~1(A) sa przeliczalne.

(ii) Niech beda A, B C X*, takie ze B jest przeliczalny oraz A < B. Prosze
pokazaé, ze A jest przeliczalny.

3. (i) Niech bedzie B C A C X* oraz B rozstrzygalny. Czy A jest rozstrzygalny
wtw. AN B jest rozstrzygalny?

(ii) Niech bedzie B C A C X* oraz B przeliczalny. Czy A jest przeliczalny
wtw. AN B jest przeliczalny?

4. Prosze sprawdzié, czy nastepujace zbiory sa zbiorami indekséw i uzasadnié
odpowiedz.
(i) A = {z| ®, bijekcja }
(ii)) A = {z]| P(x) =13}
(iii) A = { = | istnieje y € T*, takie ze ®,(y) = y? }

5. (i) Prosze pokazaé, ze A = {z | Def(®,) # 0 } nie jest rozstrzygalny.

(ii) Niech bedzie A = {z | ®, totalna i ograniczona }.
Prosze pokazaé, ze A nie jest rozstrzygalny oraz ze A nie jest przeliczalny.



