Obliczlanosé i Zlozonosé
semestr zimowy 2023/24

Zestaw zadan 3

. Niech beda W = ¥* oraz M zbiorem funkcji W™ ~» W™,

Funkcja ¢ : W x W™ ~» W™ jest funkcja uniwersalng dla M, jezeli
(i) @z € M dla wystkich z € W

(ii) dla kazdej funkcji f € M istnieje x € W, taka ze ¢, = f.

Prosze pokazaé, ze nie istnieje funkcja uniwersalna dla

M :={f:W — W | f ro$nie $ci§le monotonicznie }.

. Niech beda W = ¥* oraz ®,(y) universalnag funkcje.
(i) Prosze pokazaé, ze istnieje obliczalna funkcja f : W — W, taka ze ® ¢, (y) =
2 ®,(y) dla wszystkich z,y € W.

(ii) Prosze pokazad, ze istnieje z € W, taka ze ®,(y) = (y-x)+y dla wszystkich
yeWw.

. Niech A, B C ¥*.

(i) Prosze pokazaé, ze jezeli A oraz B sa rozstrzygalne, to AN B oraz AU B
s rozstrzygalne.

(ii) Czy jezeli A oraz AU B sa rozstrzygalne, to B jest rozstrzygalny?

(iii) Niech f : ¥* — X* bedzie obliczalna. Prosze pokazaé, ze jezeli A jest
rozstrzygalny, to f~1(A) jest rozstrzygalny.

(i) Prosze pokaza¢, ze A ={ z | zo € Dom(®,) } nie jest rozstrzygalny.
(ii) Prosze pokazac¢, ze A = { z | Rng(®,) = 0 } nie jest rozstrzygalny.

(i) Prosze znalezé¢ zbior A, ktory redukuje sie do A.
(i) Prosze pokazaé, ze A = { z | ®, total } nie redukuje si¢ do A.



