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Zestaw zadań 1

1. Dla słowa w ∈ Σ∗ i k ∈ N slowo wk jest zdefiniowane przez

w0 = λ
wk+1 = wwk

Które równości są przawdziwe dla dowolnych słów u, v ∈ Σ∗ i k ∈ N?

(i) uv = vu

(ii) ρ(uv) = ρ(v)ρ(u)

(ii) ρ(ρ(u)) = u

(iii) ρ(u)k = ρ(uk)

2. Ilość liter a ∈ Σ w słowie w ∈ Σ∗ jest zdefiniowane następująco.

|λ|a := 0

|ub|a :=

{
1 + |u|a; b = a

|u|a; b 6= a

Proszę pokazać, że |uv|a = |u|a + |v|a.

3. Podane są języki K i L nad alfabetem Σ = {a, b}. Proszę znaleść K ∪ L,
KL, K∗, K\L oraz K ∩ L dla

(i) K = {λ, a, aa, aaa}, L = {λ, b, bb, bbb}.
(ii) K = {a, b}, L = {bb, bbbb}.
(iii) K = { anban | n ≥ 0 }, L = { anbkan | k ≥ 0, n ≥ 1 }.
(iv) K = { ba2n | n ≥ 1 }, L = { ab2n | n ≥ 0 }.

4. Czy następujące równości są prawdziwe dla dowolnych języków L,K iM?

(i) (L∗)∗ = L∗

(ii) K(L ∪M) = KL ∪KM
(iii) L(L\K) = K

(iv) (K ∪ L)∗ = K∗ ∪ L∗

(v) (K ∪ L)∗ = (K∗L∗)∗


