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Streszczenie
Wyprowadzenie jawnego wzoru (Dobinski formula) dla liczb Bella
przy uzyciu funkeji tworzacych. Rozwiazanie pochodzi od Wilfa [3],
podobne znajdziemy u Roty [1].

1 Definicja

Niech B,, oznacza liczbe podzialéw zbioru n-elementowego na niepuste, pa-
rami roztaczne podzbiory dajace w sumie zbiér wyjsciowy. Przyjmujemy
By = 1. Dalej mamy By =1, By = 2 itd.

Przyktad 1. Wezmy n = 3, wtedy B3 = 5 poniewaz mamy: {{1,2,3}},
{125 {31y ({135, {2}, {{2, 3, {13}, {{1}, {2}, {3}}.

Cwiczenie 1. Wykaza¢ kombinatorycznie, ze dla n > 1 zachodzi:
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2 Wzér Dobinskiego
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Korzystaj lot ot : ie rézniczkowe @) —
orzystajac ze wzoru na splot otrzymamy réwnanie rézniczkowe ==~ =

e?F(x), ktore po zlogarytmowaniu przyjmie postaé
In|F(z)|]=e*"+C = F(z)=-exp{e®+C}

Z warunkéw poczatkowych otrzymamy C' = —1, ostatecznie

xT 1 x
F(z) =€t = —¢“.
e

Twierdzenie 1 (Dobinski formula). Dla n > 0 mamy

B,= Y M (@)

€ k>0

Dowdéd. Wystarczy “wydobyé” wspétezynnik przy 2™ /n! w rozwinieciu funk-
cji (3) w szereg wykladniczy zgodnie z (2).
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