Analiza matematyczna  ;  I   rok  Informatyki

(a.k.k.
Kalejdoskop zagadnień i zadań  uzupełniających   zestaw No  2 
a    dziś Bernoulliana    oto
Równoważne Postaci rozwinięcia funkcji analitycznej w szereg   Bernoulliego  - Taylora
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STOP!   zauważ że :        (1)  - zadaje jednoparametrową grupę operatorów 
Uwaga : naturalnie , że może być i tak  : 
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( w zastosowaniu do  f   
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( jako przesunięcie  argumentu              
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gdzie   
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( podręcznikowa    postać                         
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   a   jeśli   
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( podręcznikowa    postać                             
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a oto  series univeralissima   z 1694  roku [1]  (we współczesnych nam oznaczeniach [6] )
o  tak
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a zatem i tak 
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jeśli wprowadzić liniowy funkcjonał 
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   ewaluacji w  zerze  (wy/o/cenianie=evaluation)
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 EMBED Equation.3  [image: image17.wmf])
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to rozwinięcie  (7) 
jest  równoważne  (na klasie funkcji analitycznych) rozwinięciu w postaci

( operatorowa   postać                 
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Ćwiczenie 1:

W [5]  określono w  liniowy operator różnicowy 
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   dziś  zwany  pochodną  Jackson’a   :      
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Wykaż-zauważ , że  
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Podobnie jest i ze standardowym operatorem różnicowym  
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(! (10)  to iloraz różnicowy  z przyrostem argumentu równym  1!)   tzn:
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Literatura   –   (opracowanie  historyczno-literackie)  patrz  (
Johann (I.) Bernoulli Mathematiker

http://bibliothek.bbaw.de/kataloge/literaturnachweise/bernou-1/literatur.pdf
[1]   Johannis  Bernoulli     praca o  “series univeralissima”  w       Acta Eruditorum ,  1694 

1694 Modus generalis construendi omnes Aequationes differentiales primigradus  Lipsiae 1694 in: Acta Eruditorum  1694. S.435-437   

1694 Additamentum effectionis omnium Quadraturarum et Rectificationum Curvarum per seriem quandam generalissimam Lipsiae 1694 in: Acta Eruditorum 1694.S.437-441  
 Acta Eruditorum  - czasopismo wydawane w Lipsku (założono w 1682 roku ...bitwa pod Wiedniem będzie zaraz za rok... a co ważniejsze -  w  1684 roku  Lebniz  ogłasza tu swoją fundamentalna rozprawę : Nova Methodus pro Maximis et Minimis...etc “   .........  tak, tak -  Leibniz.)

Jan  Bernoulli    – patrz także : Johannis Bernoulli , Opera omnia 1742, TI, str. 125

Jan = Iwan =Johannis = Johann = Jean

Iwan  Bernoulli  brat Jakuba   ( 1667-1748) , Szwajcaria , Basel  (Bazylea)      

Jan  Bernoulli  brat Jakuba , Ojciec słynnego Daniela ;  tak tak!  i to właśnie  Daniel (1700-1782)– syn Iwana Bernoulliego , bratanek Jakuba, członek Petersburskiej  Akademii Nauk ,wprowadził magiczną wręcz  liczbę  e   jako granicę :
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Ba!   do standardowego dowodu , że mamy powyżej do czynienia z ciągiem rosnącym (no i jasne - ..- ograniczonym)  korzystamy  z nierówności wujka Jakuba , którego Daniel jest bratankiem. 

Oto ta nierówność  Jakuba Bernoulliego :                
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[2]   Brook Taylor  Methodus incrementorum directa et inversa in 1715, London.   

Brook Taylor  (1685 -)1731

0 historii  [1]  &  [2]   możesz przeczytać  w

[3]  Sonin N.Ya. “Riad Iwana Bernoulli”   Izw. Akad. Nauk vol.7 No4 (1897) pp. 337-353  (
jest w czytelni  Biblioteki  II  UwB

a nie pomyl  no   sobie                     JANA  z  JAKUBEM

chociaż to bracia z Bazylei

( Szwajcarzy z urodzenia jako i Leonhard Euler  )
słynny (kombinatoryka , prawdopodobieństwo, wielomiany Bernoulliego) też słynny brat , brat  Jakub to

Jakub Bernoulli  brat Jana    (1654-1705)  Szwajcaria , Basel  (Bazylea)                

jego dziełem jest między innymi :
[4]  „Ars conjectandi” ( „Sztuka przepowiadania” wyd. 1713  combinatorics and propbability   

[5] (F. H. Jackson  ” q-Difference Equations“  Amer. J.    Math. 32 ,  (1910) 305-314 

         F. H. Jackson  ”A q-form of Taylors theorem”  Messenger of Math.  38 ,   (1909) 62-64

         F. H. Jackson  ”The q-series corresponding to Taylor series ”  Messenger of Math.  39,   (1909) 26-28

          F. H. Jackson  ”On q-definite integrals “  Quart. J. Pure and Appl. Math. 41 , (1910)    pp.193-203

     (F.H.Jackson        ”Basic Integration ”  Quart. J. Math. (Oxford) 2 (2)  (1951) 1-16

Ćwiczenie 2:               zadanie  -  Rocznik     1695 

W liście do Leibnitz`a – z sierpnia 1695 roku  - Johann Bernoulli przedstawił  zastosowania 

swego “series univeralissima”  (z roku 1694-tego) - w tym do odkrycia między innymi, że 
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(13)  to piękny wzór. Nic więc dziwnego, że Leibniz był tym wynikiem Iwana , no wprost zachwycony  (patrz  [3] )  .   Ale czy wzór ten jest prawdziwy?  Potrafisz go wyprowadzić?

Uwagi:
1]   Według  chyba stronniczych świadków czasu  (patrz  [3] )  Brook T.  po prostu świsnął świadomie Iwanowi B. epokowy wynik. Jest jednak raczej chyba tak [6], że  skutkiem zamieszania dworsko-politycznego tworzonego w zacietrzewionym sporze między Newtonem a Lebnizem (z Lubienieckich!) w końcu imię Taylora przypisano [6] do słynnego rozwinięcia w series universalissima  z 1694 roku (jeśli i nie wcześniej) i w ten sposób nazwa „wzór Taylora” – powtórzmy - do wzoru w istocie z 1694 – jeśli nie wcześniej [6] przylgnąwszy - w bodaj wszystkich podręcznikach uniwersyteckich zadomowioną uczyniona została była. . O tym bardziej spolegliwie wobec obu postaci losu i sporu napisano w  [6].
2]   2006 - 1695 = 311. Czyli  311  lat temu –(patrz w [3]) Jan Bernoulli (brat Jakuba , Ojciec Daniela, Mistrz-Nauczyciel  Eulera) dokonał rozwinięcia w szereg funkcji : sin, cos, tg, ctg , sec ...

A Ty, a Ty studentko i Ty  studencie : czy już dokonaliście rozwinięć  funkcji sin, cos, tg, ctg, 

cosh , sinh  etc.    w szereg  Jana Bernoulliego , no powiedzmy ? 

[6] A. Krzysztof Kwasniewski     Ivan Bernoulli Series Universalissima

 ArXiv: math.GM/0601016 01 Jan 2006 ,    http://arxiv.org/PS_cache/math/pdf/0601/0601016.pdf
Abstract

One states, recalls here that the textbooks formula named as celebrated Taylor formula pertains historically to Johann Bernoulli (1667 - 1748). 

When Ivan Bernoulli`s   Series Universalisima  was published in Acta Eruditorum in Leipzig in  1694  -  Brook Taylor was nine years old.   As on the  01.01.2006 one affirms 258-th anniversary of death of Johann Bernoulli
this calendarium-article is Pro-posed Pro hac, Pro memoria, Pro nunc and Pro opportunitate - as circumstances allow. 
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