Dodatek  E :          Programy dowawania i mnożenia w pierścieniu  
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Jako przykład pierścienia noetherowskiego rozpatrzymy pierścień  
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 , to jest pierścień liczb całkowitych   p-adycznych  :  
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  , gdzie  p jest liczbą pierwszą  [4] . Dodawanie elementów pierścienia   
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    to dodawanie modulo p współczynników  przy potęgach  pk  wraz z  przenoszeniem liczby  
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Mnożenie elementów pierścienia  
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 to mnożenie splotowe modulo p elementów  
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   wraz z przenoszeniem liczby  
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 . Można działania te jawnie algorytmicznie przedstawić w postaci programów w Pascalu dla dodawania i mnożenia p-adycznego w pierścieniu  
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X+Y_p_adic dodaje p_adycznie tablicę a[0],a[2],...,a[n] zapisu elementu X -do tablicy b[0],...,b[n] zapisu p_adycznego elementu Y; X,Y ((
[image: image14.wmf]þ

ý

ü

î

í

ì

Î

=

å

¥

=

0

;

k

p

k

k

k

Z

a

p

a


uses crt;

var n,p,r,i : integer;

      s,b,a : array[0..101] of integer; 

          d : char ;

begin

     repeat
     clrscr;

     writeln('podaj liczbe pierwsza'); writeln;

     readln(p);

     writeln('podaj liczbę  n <101 „cyfr” X & Y ');

     readln(n); writeln;      

     writeln('podaj n=',n,' liczb <',p ); writeln;
     i:=0;

     repeat

     readln(a[i]);

     i:=i+1;

     until i=n; a[n]:=0;

     writeln('podaj nowe n=',n,' liczb' );writeln;

     i:=0;

     repeat

     readln(b[i]);

     i:=i+1;

     until i=n; b[n]:=0;

     r:=0;

     for i:=0 to n-1  do
         begin

         s[i] := (a[i]+b[i] + r) mod p; 

         r:=(a[i]+b[i])div p ;

         end;

     s[n]:= r;

     writeln;   writeln;

     for i:=0 to n do
     write(s[i],','); writeln; writeln;

     writeln('jeszcze raz? press t/n');

     readln(d);

     until d='n';

end.

X*Y_p_adic mnoży p_adycznie tablicę a[0],a[2],...,a[n] zapisu elementu X -przez tablicę b[0],...,b[n] zapisu p_adycznego elementu Y; X,Y ((
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uses crt;

var   n,p,r,i,k : integer;

          s,b,a : array[0..27] of integer;

              d : char ;

begin

     repeat

     clrscr;

     writeln ('podaj liczbe pierwsza '); writeln;

     readln(p);

     writeln('podaj liczbę<13 cyfr'); writeln;

     readln(n);writeln('podaj  n=',n,' liczb <',p );

        i:=0;

        repeat

        readln(a[i]);

        i:=i+1;

        until i=n;

        for i:=n to n*2  do a[i]:=0;

        writeln('podaj nowe n =',n,'...liczb...<',p);

        writeln;
        i:=0;

        repeat

        readln(b[i]);

        i:=i+1;

        until i=n;

        for i:=n to n*2  do a[i]:=0;

     r:=0;

     for i:=0 to n*2  do
                    begin

                        s[i]:=r;

                        for k:=0 to i do
                        s[i] := s[i] + a[k]*b[i-k]  ;

                        r := s[i]  div p ;

                        s[i] := s[i]  mod p;

                    end;

     writeln;   writeln;

     for i:=0 to n*2 do
     write(s[i],','); writeln; writeln;

     writeln('jeszcze raz? press t/n');

     readln(d);

     until (d='n');

end.
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