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Dalsze zagadnienia

Réownowaznos¢ dowodowa

Definicja
@ jest rownowazna v jesli ¢ - 1 (tzn. istnieja dwa wywody w przeciwne
strony).

uwaga: rownowaznie: F (¢ — ¥) A (¢ — @)
Przyktady (waznych) réwnowaznych formut
o 7(pAqg)d-—-gV -op oraz —(pVgqg)d--gA-p
(prawa de Morgana)
o ogdlniej: (pAq) = rd-(q—r)V (p—r) oraz
(pVag)—ra-(g—r)A(p—r)
o p—q-1—-g— —-p (transpozycja twierdzenia)
op—qgid--pVg
(implikacja moze by¢ uwazana za spdjnik pochodny)
opANg—ri-p—q—r
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Naturalna dedukcja, c.d.
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Intuicjonizm a dowody niewprost

@ réwnowazne s3 reguty:
o eliminacja podwdjnej negacji
o dowdd niewprost
o prawo wytaczonego $rodka

o doktadniej, jesli do regut naturalnej dedukcji dorzucimy dowolna
z powyzszych, to pozostate beda regutami pochodnymi

o logika intuicjonistyczna odrzuca wszystkie te reguty
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Przyktad dowodu niezgodnego z logika intuicjonistyczng

Twierdzenie
Istnieja dwie liczby niewymierne x oraz y takie, ze potega x¥ jest liczba
wymierna.

Dowéd.

Niech z = \/Qﬁ Wiadomo(juz starozytni Grecy...), ze \/§jest liczba
niewiemierna.

Jedli z jest liczba wymierna, to x = y = v/2 s3 liczbami, o ktére chodzi
w twierdzeniu.

Jedli z jest liczba niewymierna, to x = z oraz y = /2 s3 poszukiwanymi
liczbami. O

| nadal nie wiemy jakie to konkretnie liczby niewymierne daja liczbe
wymierna w potedze!
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